ZaNZaA VINTAMEGOLDAS MATEMATIKA

Helyvektor, szakasz felezOpontja

1. feladat

Az AVBS négyszog V csucsanak helyvektora v(4; 3), S csucsanak helyvektora
s(—7;5), két tovabbi csucsa pedig A(—2; 2) és B(—1;6).

Megmutatjuk, hogy az AVBS négyszog paralelogramma.

1. bizonyitas:

A VS szakasz felezbpontja az F pont:

F<4+(—7)_ 3+5>=(_3;§)=(_1’5; H

2 2 2’2

Az AB szakasz felezépontja a Gpont:

G<—2+(—1)_ 2+6>=(_3; §>=(_1’5;4)

2 2 2’2

A két felez6pont (F és G) megegyezik, a négyszog atloi tehat kélcsondsen
felezik egymast.

Ez azt jelenti, hogy az AVBS négyszog valéban paralelogramma.

(A négyszoget az atlék metszéspontjara tlikrozve a négyszog 6nmagaba megy
at, vagyis kozéppontosan szimmetrikus, igy tehat paralelogramma.)
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2. bizonyitas:

W4:3)

-

Az AVBS négyszdg SB oldalvektoranak koordinatai kiszamithatdk a csticsokba
mutato helyvektorok koordinatainak segitségével:

SBE=b—-s=(-1;6)—(-7;5) = (6;1)
Hasonloképpen, az AV oldalvektor:

—

AV=v—a=(43)-(-22)=(61)

A két oldalvektor egyenld, tehat a négyszog SB oldala parhuzamos az AV
oldallal, és a hosszuk is egyenld.

Az AVBS négyszog tehat valoban paralelogramma.

(Ha egy négyszog két szemkozti oldala parhuzamos és egyenlé hosszu, akkor
a négyszog paralelogramma.)
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3. bizonyitas:
A négyszog mindegyik oldalanak hosszat kiszamolhatjuk a Pitagorasz-tétellel:
SB=62+12=+36+1=+37 = AV
és

AS =52 +32=+25+9=+34=BV

A négyszog tehat valdban paralelogramma.

(Ha egy négyszog két-két szemkozti oldala egyenlé hosszu, akkor a négyszog
paralelogramma.)
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