ZaNZaA VINTAMEGOLDAS MATEMATIKA

A szinusztétel

1. feladat

A szinusztétel szorosan kapcsolddik a haromszogek alapszerkesztéseihez.
Felsoroljuk, hogy a haromszog oldalai és szdgel kozil mely adatokat kell
Ismernink ahhoz, hogy egyértelmien megszerkeszthessik a haromszoget.
Azt is feltintetjuk, hogy melyik esetekben alkalmazhatd a szinusztétel a
hianyz6 adatok kiszamitasahoz.

A haromszog egyértelmlen megszerkeszthetd, ha adott

harom oldal (nem hasznalhaté a szinusztétel a szogek kiszamitasahoz);

két oldal és az altaluk kozbezart sz6g (nem hasznalhatd a szinusztétel,
mert nem ismert egyik oldallal szemkd&zti sz6g sem);

eqgy oldal és a rajta fekvé két sz6g (hasznalhaté a szinusztétel; el6szor a
harmadik szoget kell kiszamitani, majd két szinusztétellel a hianyzo
oldalakat);

két oldal és a nagyobb oldallal szemben fekvé szog (hasznalhato a

szinusztétel; el6szor szinusztétellel, a kisebb oldallal szemkozti szoget
szamoljuk ki — ez biztosan hegyesszdg, aztan kivonassal a haromszog
harmadik sz6gét, végll ismét szinusztétellel a harmadik oldal hosszat).
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2. feladat

A feladatban egy haromszog két oldala a = 24 (cm) és b = 37 (cm), valamint a
kisebbik oldalhoz tartozé (az a oldallal szemkdzti) szége, a = 30° van megadva.

Megmutatjuk, hogy két haromszog is megfelel a kiindulasi adatoknak.

A szinusztétel szerint:

b 37 sinf
a 24 sin30°

Tudjuk, hogy sin30° = 0,5, ezért

37 05 — si
52 O = sin f.

Azt kapjuk, hogy sin 8 = 0,7708.

A B sz0g a 37 cm-es oldallal szemkozti sz6g. 37 > 24, ezért B > a.

A 0° és 180° kozotti tartomanyban két olyan szog is van, amelynek a szinusza
0,7708. Tudjuk, hogy ezek kiegészitd szo6gei egymasnak.

A szamoldégép 50,4°-ot ir ki eredménydl, tehat ennek a kiegészitd szoge, a
180° — 50,4° = 129,6° is lehet megoldasa a feladatnak.

Ha B = 50,4°, akkor y = 180° — (30° + 50,4°) = 99,6°, ha pedig B = 129,6°, akkor
¥ = 180° — (30° + 129,6°) = 20,4°.

A megoldas:

B1=50,4%7y,=99,6° és f,=1296°%y,=20,4°

Ezek szerint valéban két haromszdg is megfelel a kiindulasi feltételeknek.

Megjegyzés: Az elsé esetben a haromszog harmadik (c¢) oldala 47,3 cm, a
masik haromszog harmadik (¢) oldala pedig 16,8 cm.
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