ZaNZaA VINTAMEGOLDAS MATEMATIKA

Masodfoku egyenldtienségek
MELYIK A NAGYOBB?

1. feladat

a) Megoldas mérlegelvvel:
x2—9>0

x%?>9

Jx2 >0
|x| > 3

Megoldas:
x<-=3 vagy 3<x

b) Megoldas grafikus modszerrel:

Az x » x? — 9 méasodfoku fliggvényt abrazolva leolvashaté az abrardl,
hogy a figgvény x < —3, illetve 3 < x helyeken vesz fel pozitiv értéket,
ezért az egyenlétlenség megoldasa x < —3 vagy 3 < x.
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c) Megoldas szorzatta alakitassal:

Az a®* — b? = (a + b) - (a — b) nevezetes szorzat segitségével alakitsuk
szorzatta az egyenletet!

x2—-9>0

x2—-9=x2-32=(x+3)'x=-3)>0

x+3)-x—=3)>0

A szorzat akkor lesz pozitiv, ha mindkét tényezé eldjele megegyezik.
Ezért azt kell vizsgalni, mikor lesz az (x + 3) - (x — 3) szorzat mindkét
tényezdje egyszerre pozitiv, illetve negativ. Ha a két eset megoldasait
szamegyenesen abrazoljuk, az egyenlétlenség megoldasa kénnyen

leolvashato.
1. eset (mindketté pozitiv) 2. eset (mindketté negativ)
x+3>06sx—3>0 vagy x+3<0ésx—3<0
x>—-3ésx>3 vagy x < -—3ésx<3

l G - ———*© : ©

-3 -2 -1 01 2 3 4 & & 7T € -% -4 -3 -2 1 |01 2 3 4 5 &
Megoldas: az 6sszes valds szam, amelyre x < —3 vagy 3 < x.
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2. feladat

Az egyenlétlenséget rendezziik O-ra, majd megolddképlettel kiszamitjuk az
x — x? — 4x + 3 flUggvény zérushelyeit.

x? < 4x -3
x2—4x+3<0

()t J(-D?—4-1-3 4+V16-12 4+V4 4+2

=241
12 21 2 2 2 =

A masodfoku tag egydtthatdja pozitiv, igy a parabola felfelé nyitott.

A fliggvény nulla vagy negativ értéket az [1; 3] intervallumon vesz fel, igy a
megoldasok a kovetkezok:

a) A valds szamok halmazan az [1; 3] intervallum.
b) Az egész szamok halmazan az x € {1;2; 3} szamok.
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3. feladat

Emeljink ki x-et az x? — 6x kifejezéshdl, majd vizsgaljuk meg szémegyenes
segitségével, mikor lesz a szorzat nagyobb vagy egyenld, mint 0!

x’—6x=x"(x—6)=>0

1. eset (mindketté = 0) 2. eset (mindkettd < 0)
x=>0ésx—62=20 vagy x<0ésx—6<0
x=>20ésx>6 vagy x<0ésx <6

o — p— al ~
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Megoldas: az 6sszes valds szam, amelyre x < 0 vagy x = 6.
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4. feladat

Ezt a feladatot grafikusan érdemes megoldani, ehhez rendezziik O-ra az
egyenlétlenséget!

2x% +5x+ 10 < x? — 2x
x24+7x+10<0

Szamoljuk ki, melyek az x » x% + 7x + 10 fliggvény zérushelyei, majd &brazoljuk
a fliggvény grafikonjat!

~7+V72-4-1-10 —-7+V49-40 -7+V9 743
2-1 - 2 22

X1,2 =

h

Az egyenlétlenség megoldasa: az 0sszes valds szam, amelyre =5 < x < —2.
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